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Lista 2: Teoria de Conjuntos

1) Determina os conjuntos A e B tais que:
A'={f, g h1},AnB={d,e}eAuB={a,b,d, e f}

2) Sejam A, B e C conjuntos. Prova que:

a) AcB—->ANnB=A

b) A-B=B'-A

c) Au(B-C)=(AuB)-(C-A)

d (A-B)=A"UB
3) Sejam A, B e C conjuntos. Verifique se as proposi¢cdes abaixo sdo verdadeiras ou falsas,
justificando a sua resposta.

a)Au(B-A)=AuB

b)AnB=AnC«B=C

c)(A'uB')=ANB

d(AuB)-C=Au(B-C)

e)AnB=g0 >AcHB

ffA-B=A-C-B=C

g)AxB=BxA-A=B

h)(AuB)nC=Au(BnNnC)

4) Sejam A um conjunto qualquer nao vazio e o produto cartesiano A x A .
A afirmagéo verdadeira é:
a)AcAxA b)AxAzAxA c)AxAzA d)JzAxA e)nenhuma

5) Se A ={J}, entao:
a) P (A) & um conjunto unitario b) P (A) € um conjunto vazio c)J ¢ P (A) d) P (A) é um conjunto par
e)P (A) ={9, {2}, {9, {}}

6) Sendo A = {{a}, {b}, {a,b}} pode-se afirmar que:
a) A é o conjunto das partes do conjunto {a,b}
b) be A c){a}je A d){a}c A e){ab}le A

7) Quando: A C B e A # B, qual(ais) afirmativa(s) abaixo é(sao) verdadeira(s)?
a)AuB=B b)AnB=B c)A-B=J d)AnB=A

8) Se A e B sao subconjuntos de X, dentre as proposi¢des seguintes a falsa é:
a)(AnB) C A VA Be P(X)
b)(AnB) € (AuB), VA, Be P(X)
c)d < (AnB), VA Be P(X)
d)B € (AnB), VA, Be P(X)
e)(AUA)NB=BnNB)nA VA BePXX)
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Respostas
1.A={a,b,d, e}, B={d, e, f}

2. a) Sejam A, B conjuntos tais que A ¢ B. Sejax € A.

Como A c B ,temos que x € B.

Entdiox e AAxe B xe AnB. Portanto, Ac AnB.

Por outro lado, temos que: xe AnB = xe AAxe B. Portanto x € A.
Temos entdo que A N B c A. Desta forma podemos concluir que A n B = A.
Logo,AcB=AnB=A.

b) Sejam A, B conjuntos quaisquer.
Entdo: B'- A'={x/xe BAaxeA}={x/xeBaxe A}={x/xe ArxeB}=A-B
Logo,A-B=B’-A"

c) Sejam A, B, C conjuntos quaisquer. Entao:

vVx,xe Au(B-C)exe Avxe (B-C)exeAv(xeBaxe(C)e
s (xeAvxeB)a(xeAvxe C)exe (AuB)-(C-A)
Logo,Au(B-C)=(AuB)-(C-A).

d) Sejam A, B conjuntos quaisquer.
vx,xe (A-B)ox¢g A-Boxg AvxeBoexe AuB
Logo, (A-B)' =A'"UB.

3. a) A proposigao é verdadeira. PROVA:

Sejam A e B conjuntos.

Vx,xe AUu(B-A)oxe Av(xeBaxeA)s(xeAvxeB)a(xeAvxe A)s
s (xeAvxeB)exe AuB.

Logo,Au(B-A)=AuUB.

b) A proposicao é falsa. PROVA:

Existem os conjuntos A={1,2},B={1,3,4}e C={1,5, 9 }tais que:
AnB={1}AAnC={1},ouseja: AnB=AnNnC.

Mas B = C.

Logo,~(AnB=ANnC—->B=0C).

Logo, a proposicdo (AN B=AnNC « B =C) é falsa.

c) A proposigao é verdadeira. PROVA:

Sejam A e B conjuntos. Entdo, usando uma das leis de De Morgan para conjuntos, temos:
(AuB)Y=(A)YNnB')'=ANnB.

Logo, (A'UB') =AnNnB.

d) A proposicgao é falsa. PROVA:

Existem os conjuntos A={1,2,3},B={4,5}e C={1, 5} tais que:
AuB={1,2,3,4,5}e

(AuB)-C={2,3,4}

Mas:

B-C={4,5}-{1,5}={4}

Au(B-C)={1,23,4}

Entao, neste caso, AuB)-CAu(B-C).

Logo, a proposigéo é falsa.

e) A proposigao é verdadeira. PROVA:

Sejam A e B conjuntos quaisquer tais que A N B = &. Entao:
VX, xe A=xe¢ B,poisAnB=y.

Mas: x¢ B< xe B'.

Logo, Vx,xe A= xe B

Concluséo: AcB'.
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f) A proposigéo é falsa. PROVA:

Existem os conjuntos A={1,2},B={2,3}e C={2, 4}tais que
A-B={1}eA-C={1}

Mas B = C.

g) A proposicgao é falsa. PROVA:

Se escolhermos A={1,2}e B =, teremos:
AxB=0eBxA=0

Porém A = B.

h) A proposicao é falsa. PROVA:

Existem A={1,2}eB={3,4},C={4,5}onde
AuB={1,2,3,4}e(AuB)nC={4}
BnC={4}eAu(BnC)={1,24}.
Eentdo{4}+#{1,2,4}.
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